CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA ,ARGUMENT”

CLASA a Vlll-a
24 ianuarie 2026

La problemele 1 — 8 se scriu pe foaia de concurs doar literele corespunzitoare raspunsului

considerat corect. Fiecare problema are un singur raspuns corect.
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1. Daca X=\j17—12\/§ +a-\/6—4\/§ € 7., atunci valoarea numarului rational a este:
a) 2 b) -2 c) -1 d) -0,5
2. Daca intervalul (a,b);a,beR contine exact trei numere intregi, atunci cea mai mare valoare a

numarului b—a este:

a)3 b) 3,9 c) 4 d) 4,9

3. Daca \/4%+6\ﬁ+12ﬁ+59 :aﬁ+bﬁ+cﬁ, unde a,b,ceN, atunci a-b-c este:
a) 4 b) 8 c) 6 d) 12

4. Daci X,y >0,x+2y =1 atunci valoarea minima a expresiei Xx°+x°+4y*+8y°, este:
a) 2 b) 0,5 c) 0,375 d) 0,75.

5. Fie a,beN. In varfurile unui cub se trec numerele 1,2,3,4,5,6,a si b, iar in centrul fiecirei fete se
trece media aritmetica a numerelor scrise in fiecare varf al fetei. Daca suma numerelor scrise n toate
centrele fetelor este 24, atunci a+b este:
a) 15 b) 10 c) 11 d) 3

6. Fie ABCD o piramida triunghiulara regulata, punctele E,F si G sunt mijloacele muchiilor
AC,BC respectiv BD. Daca EG = AB, atunci masura unghiului <xEGF este:

. a) 60 b) 45° c) 30° d) 48
7. In piramida patrulatera regulata VABCD semidreptele [AE si [AF sunt bisectoarele unghiurilor
<VAD si <VAB, unde E €VD si F €VB. Daca AB=6cm si <AVC =90, atunci lungimea
segmentului [EF] este:

a) 3J2cm b) 4v2cm c) 3cm d) 4cm
8. Tn paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C'D' avem AB =6cm, BC =6/2cm, AA'=5cm. Distanta
dintre centrele de greutate ale triunghiurilor A'BD si B'AC este:

a) 2cm b) 2+/2cm c) 4cm d) 3cm

La urmiitoarele probleme se cer solutiile complete.

(10p)| 9. a) Aratati cd pentru orice numerele reale a si b are loc relatia |a—b|2|a|—|b|.

(10p)| b) Aflati numerele reale X, X,,..., X, care verifica relatia:

|4, + X, | +[A4%, + X oo A%y + X [+]4X, X | = 2([X |+ X, |+ +]%,]) -
10. Fie VABC un tetraedru cu VA=VB si M un punct in interiorul triunghiului ABC. Ducem
MN |[VA N €(VBC) si MP||VB,P €(VAC).

(10p)| @) Demonstrati ca dreapta NP este paralela cu planul (VAB).
(20p) b) Daca MN = MP, demonstrati ca triunghiurile AAMC si ABMC au aceeasi arie.

Nota: Timpul de lucru: 2ore si 30 de minute

Se acordi 10 puncte din oficiu.
SUCCES!
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9) a) Metoda .
Dacid a,b >0 inegalitatea devine |[a—b|>a—b care este adevarata............c.coocoveruererurennnn. (3p)
Daci a,b <0 inegalitatea devine [a—b|>-a+b < |b—a|=b—-a(A) ..., (3p)
Daca a>0 si b<0 inegalitatea devine |a—b|>a+b<a-b>a+b<0>2b(A).......... (2p)

>0
Dacid a<0,b>0 inegalitatea devine |a—b 2—a—b<:>—a+b2—a—bc>2b20(A) ............ (2p)
<0

Metoda 11
Se stie ca |x|+|y| =[x+ Y|, VX, y eR.

Pentru x=a—b si y=b=l|a—b|+|b|>|a—b+b|=|a—b|>|a]-|b|.
b) Dina) = |a+b|=|a—(-b)|=|a]—|-b| =|a]-[o| =|a-+b|=]a|—[b] .cccocerrirrrririrrrrrrrrrrrrrs (4p)
AUNCI [4X, +%,| = |4 |=|%,| = 4]x| [, |

4%, + Xo| = 4%, | = |X,| = 4] %, | — %]

|40 + X, | 2 [4%, | =%, | = 4] %o | =%,

[ 4%, 4] 2[4x,|= x| = 4], | x|
Adunand aceste inegalitati se obtine:
|45, + X, | +[A4%, + X+ oo [AX X[ +]A%, + %] = 3(]x ]+ ]|+ ..+ [x,)

& 2([3 |+ | oo+ X, ) 2 3(|3] o o %] ) < [X| X+ X | SO %, =%, =... =%, =0,
care verificd egalitatea datl............cccuevieriieienieie ettt (6p)
vV
MN || VA
10. a) — MN || (VAB)
VAc (VAB)
N MP ||VB
- = MP||(VAB)
VB < (VAB)
D c
B = (MNP)[[(VAB) => NP [[(VAB) ....vviiriiiiriricissisieseieens (10p)
. e b) Fie AMNBC ={D} si BM AC ={E}, atunci punctele AV,M,N sunt
A coliniare si D e(AMV)ﬂ(VBV) , deci intersectia planelor (AMN) si (VBC)
este dreapta VD = N €VD. Analog P eVE.
. DM MN
Din MN [[VA=> ADMN ~ ADAV = —=—— (1)
A VA
MP ||VB = AEMP ~ AEBV :%:% 2 T (10p)

RT.Th
Din (1),(2),MN = MP:>%:ﬂ = DE || AB = ABDE e trapez .

Se stie cd in orice trapez intersectia diagonalelor, intersectia laturilor neparalele si mijloacele bazelor sunt



