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pentru elevii olimpici la matematică, ediția a XII-a 2022, 
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1. Într-un grup ( ),G  , pentru x G  și 
*n  vom nota ...n

de n ori

x x x x=    . 

Arătați că dacă , ,a b c G  astfel încât 
3 3 3a b c = , 

4 4 4a b c =  și 
5 5 5a b c = , atunci 

a b b a c =  = . 

 

2. Se consideră funcția :f →  continuă. Demonstrați că pentru orice primitivă  F a lui f, există 

c  astfel încât ( ) ( )2 1f c F c−  . 

 

3. a. Fie :f →  o funcție primitivabilă și :F →  o primitivă a sa. Arătați că 

   dacă 
*, 3n n  , atunci ( ) ( )2 2( ) ( ) ( ) ,n nx F x x n x F x x f x x− =    +    . 

b. Determinați funcțiile : (0, )f  →  care admit o primitivă : (0, )F  →  și pentru care  

( )2 34 ( ) ( ) 3 , 0x F x x f x f x x +  =   . 

 

 

 

 

 

 

 

 

Notă: Fiecare problemă se notează cu  puncte de la 0 la 7. 

           Timp de lucru: 2 ore 

 

 

 


