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1. Se considerda numerele naturale a =3n+7,b =2n+5,c =n+2,n € N. Stabiliti daca

numarul 4/ [a, b] + [a, c] este numar rational sau irational, notatia [x, y] reprezentand cel mai mic
multiplu comun al numerelor x si y.

Solutie:

Demonstrarea ca a, b respectiv a, ¢ sunt prime intre ele 3p

= [a,b] =a-bsila,c]=a-c 2p
[a,b] + [a,c]=Va-b+a-c=+alb+c)=

JBn+7)2n+5+n+2) =J(3n+7)2=3n+7 rational 2p

2. Numerele intregi se coloreaza in n culori astfel incat dacd x,y € Zsi |x — y| € {2,3,5},
atunci x si y au culori diferite. Sa se arate can > 4.

Solutie:
Presupunem ca n < 3. Daca consideram numerele 0,2,3,5 atunci cum |0 — 2|, |0 — 3],
|0 — 5| € {2,3,5} rezultd ca 0,2 si 5 au culori distincte doua céate douad, deci n = 3 si numerele 2 si

3 au aceeasi culoare. 3p
In aceasta situatie dacd consideram numerele 1, 3, 4, 6 atunci 3 si 4 au aceeasi culoare si 2
si 4 au aceeasi culoare. Dar |2 — 4| = 2 € {2,3,5} contradictie. 4p

3. Fie ABCD paralelogram, M € (AC), astfel incat AC = 3 - AM.
a. Aratati ca M este centrul de greutate al triunghiului ABD.

b. Daca AC N BD = {0},DM N BC = {N} si AB N NO = {P}, aflati valoarea raportului g—:}.

Solutie:

a. O centrul paralelogramului= AO mediana 1p
Cum A0 = % siAC = 3AM = % = % = M este centru de greutate al AABD 2p
b. Fie {Q} = DM n AB = Q mijlocul lui AB, AAQD = ABQN(U.L.U.) = AD =BN, de unde
BN=BC 2p
Tn AACN, AB si NO sunt mediane si ele sunt concurente in punctul P,

, OP 1

deci P este centrul de greutate al AACN si N3 2p



