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Problema 1. ]
a). S se determine functiile f : (0, 00) — (0, 00) cu proprietatea cd — este o primitiva a functiei f.

f

b). Existd functii bijective f : (0,00) — (0, 00) astfel Incat inversa f~! sd fie o primitivd a functiei f?

Problema 2. Fie / C R un interval deschis. Spunem despre o functie f : I — R ca are proprietatea
(P) dacd admite o primitivd I’ : [ — R astfel incat functia e!” si fie o primitivi pentru functia e’.

a). Pentru / = R, sd se arate cd nu existd functii ce au proprietatea (P).

b). Pentru I = (0, c0), si se arate ca existd atit functii marginite, cat si functii nemérginite ce au propri-
etatea (P).

Problema 3. Fie n € N* si 0 o permutare a multimii {1,2,...,n}.
O submultime nevidd A C {1,2,...,n} se numeste o-fixd daci o(A) = A.
Sa se arate cad numarul submultimilor o-fixe este de forma 28 —1,cul <k<n.

Problema 4. Fie (), -) un monoid.

Se spune despre M ci are proprietatea (,S) daci pentru orice x € M existd un unic 2’ € M astfel incét
x-x-r=xsia-x-2' =2a.

De asemenea, un element x € M se numeste idempotent dacd x - © = .

a). Ardtati ca (M, -) este grup daca si numai daca (M, -) este monoid cu proprietatea (.5) ce are un singur
element idempotent.

b). Dati exemplu de monoid cu proprietatea (S) care nu este grup.

¢). Aritati ca n orice monoid cu proprietatea (,S) oricare doud elemente idempotente comuta.

Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7.

Timp de lucru: 3 ore.

Succes!



