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CLASA A X-A

Problema 1. Si se determine functiile f : R — R care verifica relatia:

f(2® =) = 2f(2*) —yf(y*) pentruorice z,y € R.

Problema 2. Fien € N, n > 2sifie 21, 29,...,2, € C*. Sisearate cd |21| = |z = ... = |z, = 1
dacd si numai dacd pentru orice numere a4, as, . . ., a, € Cculay|,|az|,...,|a,| < 1aulocinegalititile
a1 a2 Qp .
— 4+ —=+...+—|<n si |aztaz+t... +a,z| <n.
Z1 Z9 Zn

Problema 3. Si se determine functiile f : R — R cu proprietatea cd imaginea oricarui interval inchis
I este un interval inchis J iar raportul dintre lungimea lui J si lungimea lui I este o constantd a > 0.

Problema 4. Se considerd multimea # a tuturor sirurilor (a,),,-, de numere complexe care verificd
ag =0, a, =1, an1 € {(1 —¢)a, +ea,_1,(1 —%)a, +Za,_1} pentruorice n > 1,
—1+1iV3

unde e = ———.

a). Sd se arate cd multimea termenilor tuturor sirurilor din 4 formeaza in planul complex o retea plana
de hexagoane regulate de laturd 1.

b). Sa se determine numerele naturale nenule N pentru care exista un sir (a,),., € H astfel incat
anN = 0.

Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7.
Timp de lucru: 3 ore.

Succes!



