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Problema 1. Si se arate cd pentru orice n > 3 existd o infinitate de n-upluri (a1, as, . . ., a,) de numere
strict pozitive astfel Tncét
1 1 1
a1+a2+...+an:—+—+ + —
aq a9 Qp,

siajas---a, # 1.
Problema 2. S3 se determine functiile f : R — R care verifica relatia

flz)f(y) =2y — f(x +vy), pentruoricez,y € R.

Problema 3. Fie ABC un triunghi, punctele A;, By, C; pe laturile [BC]|, [C'A], respectiv [AB], si
punctele Ay, By, Cs pe segmentele [B1C4], [C1 Ay], respectiv [A; By].

Consideram propozitiile:

(P,) Dreptele AA,, BB, C'C} sunt concurente.

(P,) Dreptele Ay Ay, By By, C1C5 sunt concurente.

(Ps) Dreptele AAs, BBy, C'Cy sunt concurente..

Sd se arate ca din oricare doud propozitii rezultd a treia.

Problema 4. Fien € N*si A C {1,2,...,n} o multime nevidi cu proprietatea ci oricare arfiz, y € A
avem fiex +y € A, fiex +y > n.

< G . . N
Sa se arate ca media aritmeticd a numerelor din multimea A nu poate fi mai mica decat .

Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7.
Timp de lucru: 3 ore.

Succes!



