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CLASA A XI-A

Problema 1. Fie f: Q" — Q" o functie cu proprietatea:

f (%y)) = f(z) -y, VayeQ (1)

a) Sa se arate ca f este bijectiva si ca

b) Sa se dea exemplu de functie f : Q* — Q* cu proprietatea (1).

Problema 2. Fie A, B € My(C) si a,b € C astfel ca a® # b* sia- AB+b- BA = 1I,. Si se arate
cid (AB — BA)? = 0.

Problema 3. Si se determine numirul permutérilor o € S, (n > 3) cu proprietatea o = e care
au un numar minim de puncte fixe.

(e este permutarea identica: e(k) = k pentru orice k € {1,2,...,n};

ke {1,2,...,n} se numeste punct fixr pentru o permutare o € S,, daca o(k) = k)

Problema 4. Fie a € R\ Q fixat. Definim sirul (a,),>1 prin
a, ={na} +{(n+1)a}, n>1

unde {x} reprezintd partea fractionara a numarului real x. Sa se determine multimea punctelor
limita pentru sirul (a,) (z € R se numeste punct limita pentru sirul (a,) daca sirul are un subsir
convergent la x).

Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7.
Timp de lucru: 3 ore.

Succes!



