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CLASA A X-A

Problema 1. Fie ABC un triunghi dreptunghic cu ipotenuza BC de lungime n € N. Pe ipotenuza
se considera punctele
B = A17A2aA37"'7A’n+1 =C

care o impart In n parti egale de lungime 1, iar pe cercurile de diametre A;A,, A3As, ..., A, Ani
se considera punctele My, M,, ..., M,. Sa se arate ca daca

AyMy 4 AgMy + ...+ A, M, > AB,

atunci

M Ag + MyAs + ...+ MpApi < AC.

Problema 2. Fien € N*si 21, 29, ..., 2, numere complexe cu proprietatea
1
‘Zl—l‘gé, VZ:LTL.

Sa se arate ca
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Problema 3. Fie f: R — R o functie neinjectiva pentru care exista o functie injectiva g : R — R
si o functie b : R x R — R astfel ca

flg(x)+y) =h(f(x),y), Vr,yeR.

Sa se arate ca functia f este periodica.

Problema 4. Fie A C R o multime cu cel putin trei elemente si f : A — R o functie cu propri-
etatea:

[f(2) = f)l = |z —yl, Vo,ycA

Sa se arate ca exista o functie g : R — R astfel incat

g(x) = f(z), VeeA si |g(x)—g(y)|=lr—yl, Vo,yeR

Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7.

Timp de lucru: 3 ore.

Succes!



