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CLASA A [X-A

Problema 1. Fie a,b,c,d numere intregi. Sa se arate ca ecuatia 2 + 2ax + b = y? + 2cy + d are
o infinitate de solutii (z,y) € Z x Z daca si numai daca a*> — c* = b — d.

Problema 2. Fie a,b numere naturale astfel ca (a — 1)> < b < a? si considerdm sirul (x,),>0
definit prin relatia de recurenta:

Tpi1 = aT, + [mn\/g] , neN, o €N
Sa se arate ca exista p,q € N astfel ca
Tpt1 = PTy + qTp_1, Yn > 1.
Problema 3. a). Sa se determine unghiul A al triunghiului ABC in care este verificata relatia:
a® =b* + & + be.
b). Fie x,y, 2 numere pozitive care verifica relatiile:
PHay+yi=1, PHyz+2=4, 22+zx+22=5.
Sa se determine suma S = 22 4 y? + 22

Problema 4. Fie A o multime de n > 2 puncte in plan si fie M un punct fixat.

Pentru orice submultime nevida B C A, se construieste o dreapta (notata cu dg) in felul urmator:
notam cu Gp centrul de greutate al multimii B, cu Gz centrul de greutate al multimii B=A\B,
iar cu Mp simetricul lui M fata de Gp; dreapta dp este MpGyp.

a). Sa se arate ca pentru orice k = 1,2,...,n — 1, exista un punct [ in plan prin care trec toate
dreptele dg, cu B C A, |B| = k.
b). Sa se arate ca punctele I, (k=1,2,...,n — 1) sunt coliniare.

Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7.

Timp de lucru: 3 ore.

Succes!



